Argomento 4

Esercizi

Esercizio. 4.1 Stabilire se le seguenti funzioni sono infiniti per x — 400 e in tal caso se sono di
ordine superiore, inferiore o uguale a f(z) = :

1. z* 2. 142z + 5a? 3. 23 —27"

4. 2z +1 5. x— 212 6. 2r+ 3z

Esercizio. 4.2 Calcolare i seguenti limiti:

-2 24 473
1. lim 22 2. lim % 3, lim X F®FS
z—+oo 3 — 7 z—+o00 T+ 5 z——oc0 913 + 1 — 2
3r+ 2 x4 2" xt+ 37
4. i 5. lim — 6. lim —
xirfw e*r mﬂlinoo 202 + 3% P 3t + 2%
| 2497 Vaz? +1 og
7. lim 8T T2 8  lim 2o 9. lim 2%
z—+oo log 23 4+ 377 zT—+00 T T—+00
2_9 1 244 472 + 1
10, lim Lo 2VTHl 1. lim 12, lim log, [
t—too 1 —x — 322 z——o0  + log (—x) T ——400 R
o ® 9T . e +logw .
16.  lim (Va2 +2 —x) 17, lim (Vo +1-a)V/e 18. lim (Va2 +2—Va?+4)
[Buggerimentd

Esercizio. 4.3 Stabilire se le seguenti funzioni sono infinitesimi per x — 0" e in tal caso se sono
di ordine superiore, inferiore o uguale a f(z) = 2 :

1. 28 2. 74 22* — 323 3. 2641

11

4. 223 — /23 + 5’ 5 x+x3 6. 2x3 — 23



Esercizio. 4.4 Calcolare i seguenti limiti:

11 2zt + 22 + b 2 i Sxt + 222 3 \/x4 + 32° + 4z
. lim—MmM8M8M —— . lim —— . lim /) —
=0 5+ 413 — x =0 7 —x 0+ 35 + 42

4
) 2 2 5 4 3 2 234922
4 lim I EOT 5. lim log [ 122 6. lim2 T+
om0t 25 — 13 — \Jxw o0+ r— 1z’ 20

[Suggerimento ]

Esercizio. 4.5 Stabilire se le seguenti funzioni sono infinitesimi per  — +o00 ed in tal caso se sono
di ordine superiore, inferiore o uguale a f(z) = 1/z:

1 1 1
1. — 2. 3.
2 rz+1 r—2
4 x+3 5 3 —x+2 6 r3 — 22 + bx
Coa?2 =2 o221 C 23— a2\ /x
[Suggerimento]

Esercizio. 4.6 Calcolare i seguenti limiti:

L lm 2sinz 9 lim & (x)—1 3 lim log(lﬁ—i— 3z)
z—0 31 z—0 tanx z—0 3sinz
z_ ] Viz+1—1 i
4. lim——— 5. Im Y-~ 6 lim -2
+—0 arctan o z—0 9+ 2t z—0+ tan? x
3 2 3
1— 4
7. lim—2? 8. lim—— 9. lim— 2"
20 1 — 13 20 g2 @—0 sin x + x2
3z _ 14 1— 2t 1 -1
10. lim & ———°** 1. lim LTSV 12, lim SV )
0 T =0t 12 —1 z—0 eT — Ccosx
t —x? t R Jr+1-1
13, lim ——CART L 14, ljm 22RT 5T 15. lim Tt

=0t T+ (Vo +1-1) 20 3x -0t \/zr — log(1 + z)

[ Suggerimento]

Esercizio. 4.7 Scrivere a quali potenze di x moltiplicate per un numero sono asintotiche le seguenti
funzioni per x — 0*:

1. sin(z? + 2*) 2. log(v/z+1) 3. cos(x®)—1 4. (B+1)2 -1
5 (eV® —1)a* 6. (z+1)3-1 7. sin'x 8. arctan(z) + 23
[Suggerimena]




Esercizio. 4.8 Calcolare, se esistono, i seguenti limiti:

. x® —log(l+x) V222 +1-1-2° . (1432 -1
1. lim 2. lim 3. lim—————
=0 (e* — 1)z v=0 224 1-1 v=0  sinz — 2
. log(1+ 3z) . Vr+1—1—sinz . Vit a2—1
4. lim —=—— 5. lim 6. lim ———
2—0 Tx + cosx z—0 log(x + 1) =0 13 — 225

[Suggerimento]

Esercizio. 4.9 Calcolare i seguenti limiti:

1 24
1. lim zxsin (—) 2. lim ze™® 3. lim 2%log (x 5 )
Tr——400 €T T——400 T——+00 €T
. 2 1 . . . . z
4. wlil(r)ler er 5. wlir%(m 1)log(z — 1) 6. xl_l)r_noo ze

[ Suggerimento |

Esercizio. 4.10 Calcolare i seguenti limiti:

T—+00 z—2t  x — 2 a—1 ¢ —1

1 1
1. lim (x—i—log;) 2. lim m og ()

Esercizio. 4.11 Calcolare i seguenti limiti:

1. lim a% 2. lim ()= 3. lim (1+421)%
T—+00 T—+00 x—+00 z
2
_a 1 3\ 3%
4. lim gsn ¥ 5. lim (14 2z)= 6. lim (1 + (—))
z—0t z—0t T—+00 T
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Esercizio. 4.12 Calcolare

lim z° (\3/3:4 +x— x)

T——400

al variare di « reale.

Suggerimento (Soluziond]

Esercizio. 4.13 (Esercizi facoltativi di riepilogo) Calcolare (se esistono) i seguenti limiti:

202 +1 —x° 2_51 2 1
1. lim atloe 2. lim L 08T + 3. lim v2x2 + 1sin (—)
z—+oo /g3 — g2 z—+00 xr —e¥ z—+00 x
2logxt — e + L
4 3 3z 3 5 2T - -
4. lim —l; + 62:5 5. lim —2$ 1 + ~ 6. lim ‘g
z—too gt + e z—c0 2r% + € T 3log ad 4 20 2
x
lig V2 1 lim +/ log(x2 lim 2° log (2
7. lim = 8. Jim 3z + blog(x* +2) 9. lim 2 og(x*)
202 4+1—¢€"
10. lim (277 4+ arctanxz — z*) 11. lim 12. lim(3z + V4x — log(x
3 a5 .
13. lim 22 3% 14. lim 553 15. lim et
z—0t 8 + A /7 z—2— T—1—
) 8 + 2 ) %+ 2 . 3z+2
16. xl—l>r—noo a3 17 xl—lgloo log (m> 18. x1—1>r—noo e?r 44
1 1) '8” tan(2z) + 425 + 2°
19. lim (223 — 20. lim [ 1+~ o1, lim 20(27) + 42"+
iy z+ 2 70 T 20 sin x + 22
, , sin®(27) , 5 9
22. 111}_1 (Vz?+1—+Va?) 23. llr% P 24. 111}_1 (2% + %)t
T—+00 T— er” — T——+00

Soluzione



