Argomento 9

Suggerimenti

Ex. 9.4

1) Integrare per parti scegliendo log x come fattore finito.
2) Se D indica la derivata, osservare che D (e — 1) = €”.

3) Integrare per parti scegliendo e® come fattore differenziale.

1
r+1

4) Osservare che D (log (z + 1)) =

5) Osservare che D (x —cosz) =1+ sinz

6) Integrare per parti scegliendo = come fattore finito.

z+1 1 2x 1
7) Osservare che pror il + T
1
8) O he D (V) = ——.
) Osservare che D (1/x) NG
2 1

1
9) O h = - —.
) Osservare che a9 -2 3

10) Per sostituzione ponendo t = e*.

11) Per sostituzione ponendo t = v/z + 1.

12) Osservare che D (log (z + 1)) = 1
T

Ex. 9.5
- . 2 .. C 3
3) I grafici di y = /= e di y = = si intersecano nel punto di ascissa /4.
x
4) T grafici di y = |z| e di y = 12 — 2% si intersecano nei punti di ascissa —3 e 3.

3

Quindi A = / (12 — 2” — |z]) dx. Poiche la regione ¢ simmetrica rispetto all’asse y si ha che
-3

3
A:Z/ (12— 2* — z) da.
0

8) La funzione f (z) = —z (x + 2) cambia segno in z = 0.

9) La regione ¢ simmetrica rispetto ad x = 50 € la funzione f(z) = x® — 3x cambia segno in

r=0ein x = 3.

1
11) I grafici delle curve y = 2(1 — 22) e y = (z — 1)° si intersecano in z = —ger= 1.
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e quindi max(a:,g;2):{ $2 se0<z<

: 2 <zr<1
14) min (z,2°%) = { roselsrs 22 el<g<o o bercul

z sel<zg<2’
r—12 sel0<zx<l1

e {1 IZ2E

4 — 3
15) y+z—4)(2y —3yx) = 4 <y - 3:) <y — 5\/5) ed il prodotto ¢ negativo quando i

segni dei due fattori sono discordi, cioé quando il punto (z,y) sta contemporaneamente sopra

— T . .. .
alla retta y = e sotto alla curva y = 5\/5, o viceversa. Le curve si incontrano in z = 1.

Percio la regione si puo anche descrivere come

4 —zx
2

3 4—
{($>y)i0§$§1,§ﬁ§y§Tx}U{(JJ,y):1SLL‘§4, <y<
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Ex. 9.6
La retta tangente al grafico della funzione F'(z) nel punto di ascissa zo ha equazione

y=F(x9) + F' (x0) (x — z0) .

Quindi occorre calcolare F' (1) e F' (1) . Per calcolare la derivata puo essere utile ricordare il Teorema
fondamentale del calcolo integrale.

Ex. 9.7

Occorre calcolare:

e
/ 4rlogx dx. Per determinare una primitiva di 4z logx integrare per
€ 1

parti scegliendo log x come fattore finito.



Soluzioni Esercizi

Sol. Ex. 9.1
1) /idx—%/f—l—c = /4Ld3:—
Vi 1 VT
3 9
2) /3\/&1:1::2(\/5) +c — /3\/5(195:52
1
1 2 3 9 1 40
3 —— ) dx == -2 —— ) dz=—
) J(Fg) =i avEee = (V) ae=
2 +1 1 R | 3
4) / 22 d$—$—5+c = /2 o d:z—i
1 -1 1 21
5) /(7x+—> dx:za:2+log|a:|—|—c = / <7x+—) dex = —— — log 2
x 2 9 x 2
3+ 2 3 1341 52
6 dx =6 - dr = = — 83
) Tz x \/5+3(\/§) +c = v T=3 V3

21* +2y/7 — 3 4 *22% +2y/z — 3 7
7) /x +2ve dx:%+4\/§—3logx—|—c - /1 vV d:c:§+4\/§—3log2

T T

2
8) /(e$+2)d:ﬁ:ex+2x+c = /(€$+2)dl‘:€2+3
0
9) /(1+cosx)dm=x+sinx+c = /(1+cosx)dx:7r
0
T — T2 2 3 ) 4
10) [V S op g 2 — [ I T
) RV x—l—g(\/}) +c i ™ 3
’ 1
11) /exdx:ex—i—c = /emdac:e?’——
-1 (&
r? 42 a2 42 s
12 = — 14+ =
)/m2+1da; x + arctanz + ¢ = /0x2+1dx +4
7 2 ‘7 2
13) / T dx =Tx +2log |z| + ¢ = / P e =Te—5
x Loz
14) /(cosx—i-i) dr = sinz + 6y/z + ¢ = /W(cosx—i—i) dx = 6/
vV 0 Ve
zt — 16 a2 Yot — 16 52
15 dr =2 28 402 :>/ gy — 92
)/az—l—Q z= 31;—1—1: x+c T x 3



Sol. Ex. 9.2

/\/2—:rd:r:—§ (\/2—91:)3—1-0

d
2) /xf4:log|$—4|—l—c
3) /sin (g) dx = —3cos <§>+c

1 1

4 ———dr=———"——+c
) /(2x—|—1)2 2(2z+1)

3—2z 1 3—2z
5) /e dx:—ie +c

5 1 6

6) /(330—4) dx:1—8(391:—4) +c

cos (2mx)

7) /sin[27r(x—1)] de = ——— +¢

2T

8) / (ex_l + f’/m) de ="' + % (m>4

5
9) /x5 §+2 dx:i(2x+3)6+c
T 12

Sol. Ex. 9.3

2+ 1 2

+c

1) /Lda;zllog(ﬁ%—l)%—c —

1
2) /xzsinx3dx:—§cos:1:3+c -

—2z 9
3) /g_xzdx:log}x -9 +c =

1
4) /xcos(xQ)dxzisinf—l—c —
r+1
5) ———dr =V’ +2x+c¢ =

VIt 4+ 2z

2
— /\/2—xdx:§\/§
0

N /3 dx
O {L‘—4

= —2log?2

/37T , (a;) p 9
SN { — Tr = —
i 3 2

— /01(2

1
0

1 1
- dr=-
r+1) 3
2gcol%:e?’—e
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1/2
— /o sin 27 (z — 1)] dx =

. /Ol(e

-1/2
-1

T o) do =

21

5
<§+2) dr = —
x

4

3 1
+-vV2-=
2 e



0
6) / (22 +3) e 13 dg = 73 4 ¢ = / (22 +3) "3 dz = 0
-3

3

3 /2
7) /sinxxs/cos:rd:r =-1 (\3/cosx)4 +c — / sinxv/cosx dr = 1
0

2 x 10g2 x
8) / c log (1+¢%) dz =1log® (1 +€%) +¢c = / ‘ log (1 + €%) dx = log®3 — log® 2
0

1+4e” 1+e”
9) /%d—z 6log |z + 3| + :>/1 2T e — 4~ 6log 2
T gl =2 oglz c i13 T = og
Sol. Ex. 9.4
1 ‘1
1) (z;g;dx:2\/§10gx—4\/5+c 1 (\)/g;da::4—2\/g
e log4 P
2) / dr =2Ve* —1+c¢ = / dz = 2v/3
e —1 0 e —1
2
3) /ex(m—l—Z) de =e€®(x+1) +c = /ex(x+2) dr =3e* — 1
0
sin(log(x + 1)) 'sin(log(z + 1))
) / p—] dx cos(log(x +1)) +¢ = i 11 dx cos (log 2)
5) / 1+sinz gy — 1 ey . /7r 1+sinz dx—l(l— 1 )
(x — cosx)? 2 (z — cosx)? o (z—cosz)? 2 (m+1)°
B 1
6) /a:cos:r: dr = cosz +xsinx + ¢ = /Qxcosx dz = §7r—1
0
r+1 1 ) Yo+l 1
7) /x2+1da;:§10g(a; —l—l)—i—arctanx—l—c = /OxZ_i_ldx:ilogQ—i—Zﬁ
. 2 .
8) /Slnﬁdx:—Zcosﬂ+c = / Smﬁdxzél
VT o VT
2 t2
9) /x2—2x dx =log |z — 2| —log |z| + ¢ = /3952—295 dx =log3 — log 2
2z 4 9eT 1o2 2T 1
10) /%dx:equlog(equl)—l—c /O%dx:e—l—i—log(e;)



2 32 5 ! 4
11)/:r\/:r—|—1d:r:—— (\/:r—l—l) —|——<\/:13+1) +c /a:\/x+1dx:—<\/§—|—1)
3 5 0 15
log(x+1) . 1. , Slog(z+1) , 2
12)/ ] dx—Qlog (x+1)+c — /0 1 dx =2 (log2)
Sol. Ex. 9.5

2

1) A:/ ld:);zl
. X

3 2 4 4
3) A:/ (f——)d:c:2\/§—210g3——+—log2
31 T 3 3

3
4) A:2/(—x2+12—x)d:c:45
0

0
5) A:/ e dr =e” — 1

-9

6) A—/O3 [(6—21’)—(\/3%—1)} dz = 10

1 1 11
7)) A= 2+ + 3z dxzz+log2
0

z+1

1
3) A:/ Iz (2 +2)| do = 2
_9 3

4 49
9) A:/ |2 — 3z| do = —
. 6
! 1 141
10) A:/( +x)da::+70g3
o \2z 41 2

64
27

w/4 22
12) A:/ [cosx——f(x+z)
—/2 3 2

1
11) A:/ 32 — 20 — 1| da =
-1




13) A:(\/§—1)/4mdx:6—2¢§

14) A:/ |2* — x| do =1
0

11

2
4 r 3

15 A= [ [2-Z - SVz|do=—

5) /o 5 2\/5 T =

Sol. Ex. 9.6 C.

Sol. Ex. 9.7 D.



